[Ipo MOHOTOHHMII MONiHOM, IO HaliMeHIIe Bijg-
XUJISIEThCS Big HYJS

A. T'eponumyc

PosrasupMo Taky samadwy : 3EaiiTH MOHOTOHEMII poCTy4Huil moJiHOM
(8 iHTEpEBAJi—1,--1) HemapHoro CTYIIeHd He BHIIE Bif #=2m -1,
KOTH BIIOMO 8HaSiHHA HOXimHOI B KiHIAX IHTepBaTy.

Maemo

.f/=f 9(a)dz S St I GG T R, |

(Dpumyckaouun 1mo y(—1)==0)

Pynrnia ¢(z) He Bir’eMHa B inTepBadai — 1,4 1. SleHo, Mo BoOHA
He Mae KODeHIB £ 1, 60 roml Gymo 6 y'(+ 1)=0. Xai w?(z) 6yne cy-
KYIHICTH KOpeHiB, 10 JeKaAThH VHYTDH IHTepBaly — KOMKHHEI 3 HHX Ma-
THMe TTapHy KpaTHICTb.

Xait g(») Gyme mouiHOM, IO Mae KOpeHi mo-3a IHTepBAJIOM.

Toni ¢(r) = u?(z)g(z). HoBememo, 1110 9(x) 6yne mocriifHa BeImumHA.

PosraisaeMo

¢1(2) =u’(2)g(2) — 2w (z)(1—22).
SaBEIA MOKHA 3HATH Take YUCEJO A, 106 ¢1(x) Oyxa Giapmia Bim HyJs

Ta MCHIOA TPOTH ¢(r). KpiM Toro ¢+ 1)=¢(+ 1). Tomi, ar mpo CTy-
NiBb ¢ OIILIMHEL BiT ABOX a60 piBHHE TBOM. TO MOJIHOM

Y= S'(/H(x)dx
—q
CTYIeHd He BHTIE BIN u, 3al[0BOJbHAE yMOBaM (1) Ta 1ae BigxXma Bix
HYJIs MeHITHH Big moxinoMa y(z). SBicH ACHO, W0 HAII IOJIHOM MATHMe
hopmy :
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Orse Tpe6a sHAHTH minimum imTerpary

. 1 :
L-=(u2(r)dx mp 4(l)=+b=8 wu(—l)=ta=c. . .(8)
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Posgmanemo u(z) 3a IOJIiHOMAMU Legendre’a. Toxi

= X arPi(x).
k=q

Hamr iHTerpad piBHAETBCA
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L=2srry

Tpe6a sHafiTH minimum #oro Hpu
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Na=g! Y a—1)f=a, 0oL 2 ()
k=0 =

6o Bl =1, Bl—D=(—-1
VMoBH extremum’a HanmznyTbci
i i
2k + 1
[MomHoxan0IH (6) Ha @ Ta CYMYIOUH IIO BCIX &, O/IEPHHMO
L4+ 4f42a=0. . . . ¢« ... AT
Iommosanun (6) Ha (2k-+ 1) Ta cymywdn o £, BHAHUIEMO
48 + Mm— 12+ (— 1)"(mF1)=0 . . . . . . (8)
TloMEoKaA0YH (6) Ha (2F--1)(—1)* Ta cymyodn Io k, sHAHIEMO
4a+21(—1)m(m+ 1)—Llé(1n—}-1 Pl gineade deasate)
3 piHasb (7), (8), (9) ZIerxko BHKJIOYHTH 2; Ta A,Ta 3HaMTH L.

Hpm‘anymtm 3HAYiHHA « Ta £ 3HAmeMo BllLHlyRyBaHHH HaMeH-
AR BiIXHJI

ST e SRR PR

2”4 1) dab
~m(m—+2) mm4-1)(m +2) -
IlikaBo NOpPIBHATH BHCALL L0 ME OJ[ePHANH 3 PO3BA3KOID 3ajaqi
akagemixa C. H. BeprmTeiina: *) sHa{TH MOHOTOHHHI pocTydHil IOJIIHOM
HeIIaAPROTO CTYUeHs, 10 HAMEHIIe BiXXHIAETBCH Bl HY.H, KOJH #toro
TOXi/iHa [TpH # = 1 piBHAeTHCA b2,
Pospaska niel samaui 6yne

. (10)

2p?

e . (11)

Bumexin 110 M sHalinmix 3muaiino 6laemuit Bix (11). Koam B HaIIin
saTawi 3HAliTH @ Tak, MG (10) 6yxo minimum, TO JerKo sHainemo, o

Ta ¢opmyra (10) sauBacThCA 3 (11).

*¥) ,Lecons sur les propriétés extrémales et la meilleure approximation des fonctions
analytiques d<une variable réelle” professées 4 la Sorbonme par S. Bernsteln p.p.
47 — 50.
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RESUME

Parmi tous les polynomes de degré impaire n = 2m -1 non décroissants
sur le segment —1,-+1, pour lesquels la valeur de la premiére dérivée
aux bords est connue, celui qui s'écarte le moins possible de zéro est repré-
senté par Iexpression

x
) = Y w¥(e)da
=1
(en admettant, comme nous le pouvons, que y(-—1)=0).
L’écart minimum cherché "

e 2(a? L b%) 4ab
s m(m + 2) R m(m—-1)(m -};2)

y(—1)=a" et V¥=y(+1)
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